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ENONCE : 
Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel n ,   est un multiple de 7. nn 232 −
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Eléments de correction 
 
 
Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel ,   est un multiple de 7. n

nn 232 −
 
Considérons la propriété :     :  «  est un multiple de 7 » .   nP nn 232 −

•    est vraie car   est un multiple de 7.  0P 01123 002 =−=−×

•  Supposons que soit vraie pour un entier naturel .  pP p

     Alors   est un multiple de 7. pp 232 −

    Il existe donc un entier k tel que  = 7 k  et donc  + 7 k. pp 232 − pp 232 =

    Or  ( ) ( ) kk ppppppp 792722729223323 22112 ×+×=×−+=×−×=− ++   

                                ( )kp 927 +×=        avec  entier. kp 92 +

     Donc    est un multiple de 7  ;  ( ) ( 112 23 ++ − pp )
1p +P est donc vraie  .   

      La propriété est héréditaire . 
 

CONCLUSION :  Pour tout entier naturel n , est vraie . nP
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